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On admet que tout réel z est compris entre 2 entiers relatifs consécutifs n
et n + 1 c’est-a-dire que Vx € R 3 un unique n € Z tel que n < = < n + 1.
Cet entier n qui est le plus grand entier relatif précédant = s’appelle la
partie entiére de z . On le note Ent(z) ou [z] en Mathématiques. On a donc

[z] <z <[r]+1

1. Tracer avec précision dans un repére (O; , 7) la courbe représentative
de la fonction partie entiére de R dans Z qui , & tout réel x associe [z].
Pour le graphique, on prendra = € [—4; 4]

2. Démontrer que Ve e RVk € Z [x + k] = [z] + k

3. Vz € R encadrer le nombre z — [z]

4. Démontrer que l'application epi : R — [0;1] qui & tout réel x associe
epi(x) = x — [z] est périodique. Quelle est sa période ? Dessiner la courbe
représentative de epi dans un autre repére pour z € [—4;4]

5. Exprimer [—z] en fonction de [z]. Justifier.

6. Dessiner avec précision les courbes des fonctions suivantes dans des re-
peéres différents :

(a) f définie sur [—4; 4] parf(z) = [|z|]

(b) g définie sur [—2;2] par g(z) = [2x]

(¢) h définie sur [—1;1] par h(z) = [3x]

(d) i définie sur [—4;4] par i(z) = [g}

(e) j definie sur [—6; 6] par j(z) = [g]

(f) k définie sur [—2;2] par k(z) = [2?

(g) ! deéfinie sur [0;9] par I(z) = [\/x]
Pour chaque graphique, une justification est demandée. Attention aux
bornes des intervalles.

7. Déterminer puis dessiner avec précision dans un repére orthonormé ’en-
semble des points M de coordonnées (z;y) tels que [x]? + [y]2 = 0

8. Soient les fonctions :
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(a) Déterminer 6(x), w(z) et s(x) en fonction de x. Dessiner leurs courbes.

(b) En déduire que ¥z € R l'on a : x([x2x+ -] - ) = |z|

—x
2 +1



